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1 de Abril - 2016 Tiempo: 2 horos

EXAMEN TEMA 1. Sucesiones, series

1. {2 ptos.) Dar el radio de convergencia, intervalo de convergencia de la serie de potencias

3 nl
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SOLUCION:

Calculemos con la farmula del cociente su radio de convergencia, entonces
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Por lo que el radio de convergencia vale R=e y el intervalo de convergencia es

I=(—2—¢,—-2+e).

2. (2 ptos.) Estudiar la convergencia de |a siguiente serie:

o (Mm+1)-n!
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SOLUCION:
Al tratarse de una STP podemaos usar el criterio del cociente, entonces
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Y |la serie dada es divergente.

3.(2 ptos.} Calcular el limite de la sucesion con término general:
1 ]
In(1+1) +1In(1+5)++In(1+)
. =
r nz +1
SOLUCION:

oo 1n(1+1)+1n(14;%)+...+1n[1+%) = lim,,_, e In{1+-37) 2o
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Aplicando el criterio de Stolz, al ser la sucesion del denominador m.c. con limite infinito
n?+1<m+1)2+1,vneN

4. (2 ptos.) Sumar la serie {1 pto.)
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SOLUCION:
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Calculamos, a partir de aqui las sumas parciales sucesivas
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Con lo que la suma de la serie vale limSy = lim = — ===
q NamN N—oo (N+5) 5
5. {2 ptos.) Siendo o y § dos numeros reales, encontrar qué valores de los mismos igualan

estos limites,
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SOLUCION:
Calculamos
In+a ) ]
lim (n i a) =1% = e#_-%(i_-ri)(h“‘“) — g3a-3
nooin + 1

nfi . 1
lim (:: i ?2’) =1% = e,{L“Jo(m)nﬁ — 4B
fi—oo

Para que ambos limites sean iguales, habra deser § = 300 — 3
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EXAMEN TEMA 1. Sucesiones, series

1. (2 ptos.) Dar el radio de convergencia, intervalo de canvergencia de |a serie de potencias

oo

B = Z A% (g + 1Y%

n=1

obs.recuerde que a = e'"®

SOLUCION:

Calculemos con la formula de Cauchy su radio de convergencia, entonces

(nn)? (lam)® [o's}
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X=c0 X oo X—w =.0] x—w X
(]1‘11’1}12
Entonces serd lim vynin® = edte n =% =1

M=o

Por lo que el radio de convergencia vale R=1 y el intervalo de convergencia es (—2,0).

2. (2 ptos.) Estudiar la convergencia de la siguientea serie:

w _ 2"
=2 (n4+1)1-n!

SOLUCION:
Al tratarse de una STP podemos usar el criterio del cociente, entonces
L (a+Di—nl 2”“_2_ (n+1)— 1]n!
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Por lo tanto
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Y la serie dada es convergente.
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3. ({2 ptos.) Calcular el limite de la sucesién con término general:
(1 +2) + 1001+ 2%) + -+l +27)
n

Qn

SOLUCION:

In(142)+In(1+42%)+-+ In(1+2"
iy TR n(1+2%)+-+In(1+2") _ lim,..
=00 n
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Aplicando el criterio de Stolz, al ser la sucesion del denominador m.c. con limite infinito
n<n+l,¥neEHR

4. (2 ptos.)Siendo & y 5 dos numeros reales, encontrar qué valores de los mismos igualan
estos limites,

n + 1 an+1 n+ 1 nB
n—o \n + 2 n—oow \n 4+ B
SOLUCION:
Calculamos
an+1 e
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Para que ambos limites sean iguales, habra de ser —a = (1 — )

5. (2 ptos.) Sumar la serie {1 pto.)
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SOLUCION:
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1 1
Pero S =
(n+1)n n n+1
(&9} 1 1 ‘ . & 5
Entonces S=Zn:1 - — —. Calculamos, a partir de agui las sumas parciales sucesivas
n n+1
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Con lo que la suma de la serie vale Alxl_r.EQSN = ;%T.}al NFL= 1
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